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1) Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ  η διάµεσος από την κορυφή Α είναι ίση µε την  πλευρά γ 
.Να δείξετε ότι:        εφΒ=3εφΓ. 

2) Έστω   ( ) 4
2 2

f x βχ βχαηµ συν= ⋅ +    ,   [0,2 ]x π∈ ,    , 0α β > .Αν η περίοδος  Τ    

της f   είναι  Τ= π  και η  ( )f x   έχει µέγιστη τιµή το 5  τότε: i)Nα βρεθούν οι 
αριθµοί  α , β. ii) Να βρεθεί το ελάχιστο της f  καθώς επίσης  οι τιµές του χ για τις 
οποίες η f  δέχεται µέγιστο και ελάχιστο.  iii) Να εξετάσετε αν η γραφική 
παράσταση της  f  τέµνει τον χ΄χ και βρείτε το πρόσηµο της  f . iv) Να γίνει η 
γραφική παράσταση της  f . 
3)  Αν το πολυώνυµο P(x) έχει σταθερό όρο  1 , διαιρούµενο µε το  x-κ  δίνει πηλίκο  

2
1( ) 4 2x x xπ = − +  και διαιρούµενο µε το  x-λ  δίνει πηλίκο 2

2 ( ) 3 4x x xπ = − +  , να 
βρεθεί το P(x)  καθώς επίσης και τα υπόλοιπα των διαιρέσεων. 
4)  Να δείξετε ότι το υπόλοιπο της διαίρεσης ενός πολυωνύµου P(x)  µε το 2 2x ρ−   ,  

0ρ ≠  , είναι  ( ) ( ) ( ) ( )( )
2 2

P P P Px xρ ρ ρ ρυ
ρ

− − + −= ⋅ + . 

5) Έστω το πολυώνυµο  3 2
4 3 2 1( )P x x a x a x aα= + + +   µε  1 2 3 4, , ,α α α α ∈  και    

1 2 3 4, , ,α α α α  διαδοχικοί όροι αριθµητικής προόδου. 
Α) Εάν τα υπόλοιπα της διαίρεσης των πολυωνύµων P(x)  µε τα πολυώνυµα (x-1)       
και (x+1) είναι 8  και 4 αντίστοιχα , να υπολογιστούν οι αριθµοί  1 2 3 4, , ,α α α α . 
Β) Με βάση τα αποτελέσµατα του ερωτήµατος (Α) , να λυθεί η εξίσωση  P(x)=7. 
6) Α)∆ίνεται η ακολουθία  µε τύπο  1ln(2 3 )ν

να −= ⋅ . Να δείξετε ότι η ακολουθία είναι  
          αριθµητική πρόοδος  και να βρεθεί ο 1α  και η διαφορά ω. 
     Β) Να υπολογίσετε το άθροισµα  ln 2 ln6 ln18 ln54 ln162 ln 4862 2 2 2 2 2+ + + + + . 
7) Να λυθεί η εξίσωση:  2 3 4 2002 2002 2003ln ln ln ln ln ln( 2)x x x x x x+ + + + ⋅⋅⋅+ = −  
     µε  2002 2x > . 
8) Ένας κηπουρός ποτίζει τα  99 δέντρα µιας ευθύγραµµης δεντροστοιχίας. Η  
    απόσταση δύο γειτονικών δέντρων είναι 2m και η απόσταση της δεξαµενής  
    νερού από το πρώτο δέντρο είναι επίσης 2m.Ο κηπουρός που βρίσκεται στη  
    δεξαµενή διαθέτει ένα µόνο δοχείο και κάθε δέντρο πρέπει να ποτιστεί µε όλο το  
    νερό του δοχείου. Να βρείτε πόσα µέτρα θα διανύσει ο κηπουρός ώστε να ποτίσει 
    όλα τα δέντρα της δεντροστοιχίας. 
9) Έστω 2( ) (1 )f x χκ= − .α)Για ποιες τιµές του κ ορίζεται η f . 
      β)Εξετάστε αν υπάρχουν τιµές του κ για τις οποίες η f  είναι γνησίως αύξουσα. 

      γ)Να βρείτε το κ αν η γραφική παράσταση της f  διέρχεται από το P(1, 1
2

). 

10) ∆ίνεται η συνάρτηση µε τύπο  2 log 1( )
2log 1

xf x
x

+=
−

. 

        α)Να βρείτε το πεδίο ορισµού της  f . 

        β) Να λυθεί η εξίσωση  1 10( )
3
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