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1).∆ίνεται το ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε � 90Α = o  ,ΑΓ=20 και ΒΓ=25 και το ύψος 
Α∆ .Να υπολογιστούν τα µήκη των τµηµάτων ∆Γ , ∆Β , ΑΒ και Α∆. 
 
2)Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι α=7 , β=5  και γ= 4 2 .Να βρεθεί: 
    α)Το είδος του τριγώνου. 
    β)Η προβολή της ΑΒ πάνω στη ΒΓ. 
    γ)Το ύψος Α∆ και η γωνία �Β . 
 
3) Αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει  � 150Α = o  τότε αποδείξτε ότι ισχύει 
             2 2 2 3α β γ β γ= + + ⋅ ⋅ . 
 
4) Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ είναι  2 2 2 αβ γ α µ+ = ⋅ .Να αποδείξετε ότι � 90Α = o . 
 
5) ∆ίνεται το ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓ∆ (ΑΒ//Γ∆).Αποδείξτε ότι: 
              2 2∆Β − ΒΓ = ΑΒ⋅Γ∆  
 
6) Τα µήκη των πλευρών ενός τριγώνου ΑΒΓ 
είναι: 2 21, 2 1, 1α χ χ β χ γ χ= + + = + = −   .Να βρείτε 
   α)Τη µεγαλύτερη πλευρά του τριγώνου. 
   β)Τη γωνία που βρίσκεται απέναντι από τη µεγαλύτερη πλευρά. 
 
7) ¨Ένα ορθογώνιο ΑΒΓ∆ είναι εγγεγραµµένο σε κύκλο µε ακτίνα R.Αν Μ είναι ένα 
τυχαίο σηµείο του κύκλου , να αποδείξετε ότι: 2 2 2 2 28RΜΑ + ΜΒ + ΜΓ + Μ∆ = . 
 
8) ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε 2 2 22β γ α+ = .Η διάµεσος ΑΜ τέµνει τον 

περιγεγραµµένο κύκλο του τριγώνου στο σηµείο ∆.Να αποδειχθεί ότι:α) 3
2

αΑΜ =  

και      β) 3
6

αΜ∆ =  . 

 
9) Σε ένα οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  φέρουµε τη διάµεσό του ΑΜ και το ύψος του 
Β∆.Να αποδειχθεί ότι: 2 2ΑΜ − ΜΒ = Α∆⋅ ΑΓ . 
 
10) ∆ίνεται κύκλος (Ο,8)και σηµείο Α εξωτερικό του κύκλου.Αν ΑΒΓ είναι     
τέµνουσα του κύκλου, τέτοια ώστε ΑΒ=8 και ΒΓ=2 
    α)Να βρείτε τη δύναµη του σηµείου Α ως προς τον κύκλο (Ο,8). 
    β)Να βρείτε το εµβαδόν του τριγώνου ΑΟΓ.  
    γ)Να βρείτε το  �συν ΟΑΒ .                      
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1) Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( � 90Α = o ) µε διάµεσο ΑΜ έχει ΑΒ=6  και ΑΓ=8. 

     Να υπολογιστεί ο λόγος  1

2

E
E

 όπου  1 2,E E  τα εµβαδά των εγγεγραµµένων κύκλων 

     Των τριγώνων  ΜΑΒ  και ΜΑΓ  αντίστοιχα. 
2) ∆ίνεται τετράπλευρο ΑΒΓ∆  εγγράψιµο σε κύκλο µε  ΑΒ=α , ΒΓ=β , Γ∆=γ , Α∆=δ 
. 

    Να δείξετε ότι :  αδ βγ ηµ
αβ γδ ηµ

+ Β=
+ Α

.  

3) ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( � 90Α = o ) µε  AB= 6 2  , ΑΓ=3.Αν Α∆ ⊥ ΒΓ    
    και  ∆Ε ⊥ ΑΓ  τότε : 
    α)Να βρεθεί το εµβαδόν του τριγώνου Γ∆Ε. 
    β)Να δείξετε ότι    ∆Β⋅∆Γ = ΑΓ⋅ ΑΕ .  
4) ∆ίνεται εγγράψιµο τετράπλευρο ΑΒΓ∆ , ώστε οι πλευρές του ΑΒ, ΒΓ, Γ∆ , ∆Α  µε  
    τη σειρά που δίνονται να αποτελούν γεωµετρική πρόοδο.Να αποδείξετε ότι η  
    διαγώνιός του ∆Β , το χωρίζει σε δύο ισεµβαδικά τρίγωνα .Βρείτε το είδος του 
     τετραπλεύρου. 
5) ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε  � 60Α = o  και β+γ=2. Αν Α∆ η διχοτόµος του και   

∆Ε ⊥ ΑΒ  να δείξετε ότι :i)(ABΓ)= 1
2

Α∆  .  ιι)Α∆= 3
2

βγ  .  ιιι) ( ) 3
( ) 4

γΑΕ∆ =
ΑΓ∆

. 

6) Από σηµείο Α εκτός κύκλου (Ο,R) µε ΟΑ=2R φέρνουµε τις εφαπτόµενες 
    ΑΒ  και ΑΓ.Να υπολογιστεί το εµβαδόν του µικτόγραµµου τριγώνου ΑΒΓ. 
7) Έστω κανονικό 9-γωνο και κανονικό 7-γωνο εγγεγραµµένα στον ίδιο κύκλο 

    (Ο,R). Να αποδείξετε ότι:  9 7 7 9

7 9 9 7

12
2

α α λ λ
λ λ α α

− += ⋅
− +

. 

8) ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ εγγεγραµµένο σε κύκλο (Ο,R).Οι πλευρές ΑΒ και ΑΓ  
    του τριγώνου είναι ίσες µε τις πλευρές του εγγεγραµµένου τετραγώνου και  
    του εγγεγραµµένου ισοπλεύρου τριγώνου , αντίστοιχα, στον κύκλο αυτό. 
    Να υπολογιστούν : α) Οι γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ. β) Το ύψος  αυ  του τριγώνου. 
     γ) Οι πλευρές του τριγώνου .  δ) Το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ. 
9) ∆υο χορδές  ΑΕ και Β∆ ενός κύκλου (Ο,R) τέµνονται στο σηµείο Γ, έτσι ώστε 

    να ισχύει: ΓΕ= 4λ  ,  και  Γ∆= 6λ  .Να βρείτε το λόγο  ( )
( )
ΓΒΕ
ΑΓ∆

. 

10) Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται � �105 , 45Α = Β =o o   και το ύψος  Α∆=λ. Με κέντρα τις  

      κορυφές  Β ,Γ  και ακτίνες ΒΑ , ΓΑ  αντίστοιχα , γράφουµε τόξα � �,ΑΖ ΑΗ  εντός 
      του τριγώνου.Να υπολογίσετε τα εµβαδά των τριών χωρίων στα οποία χωρίζουν 
      το τρίγωνο τα τόξα αυτά.  
 


