
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ  ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗΣ  Γ΄ ΛΥΚΕΙΟΥ 
  Φυλλάδιο  14Ο : Κεφ.3-  Παρ.3.4,3.5, 3.7 – Ορισµένο  Ολοκλήρωµα. 
  
 
 
1)  Να υπολογίσετε τα ολοκληρώµατα 
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2)  Η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της συνάρτησης  στο f 0x α=  

     σχηµατίζει µε τον άξονα x΄x  γωνία 
3
π  και στο σηµείο  µε 1x β=  γωνία 

4
π . 

     Αν η συνάρτηση  είναι συνεχής στο [α , β]  , να υπολογίσετε το ολοκλήρωµα f ′′
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3)  α)  Αν  είναι συνεχής συνάρτηση στο διάστηµα [α , β] , να αποδείξετε ότι: f
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     β)  Να υπολογίσετε το ολοκλήρωµα  11
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4)  ∆ίνεται η συνάρτηση  
2

1
( ) 1

x
F x t dt= −∫ . 

     Α)  Να βρείτε το πεδίο ορισµού της. 
     Β)  Να βρείτε την παράγωγό της. 
     Γ)  Να µελετήσετε την  ως προς τη µονοτονία και τα ακρότατα. F
 
 
5)  ∆ίνεται η συνάρτηση  , η οποία είναι συνεχής στο  και η συνάρτηση  g
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    Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση  είναι δυο φορές παραγωγίσιµη. f
 
 

6)  Αν είναι  
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⎝ ⎠∫  όπου  συνεχής συνάρτηση και το σηµείο   f

    (1, 2004) fCΑ ∈  να βρείτε το (1)g ′ . 



7)  Αν είναι    , να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της 
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g x xt dtσυν π= ∫ gC   

     στο σηµείο της  . ( )1, (1)gΣ
 
 
8)  Αν η συνάρτηση  είναι συνεχής για κάθε f x ∗∈  , να αποδείξετε ότι  
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9)  Αν  είναι µια συνάρτηση συνεχής στο  και για τη συνάρτηση    f

         ισχύει  
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F x f t dt= ∫ ( ) ( ) ,F Fα β µε α β και α β= ∈ <   , να  

     αποδείξετε ότι η εξίσωση  ( ) 0f x =  έχει µια τουλάχιστον ρίζα στο διάστηµα (α,β). 
 
 
10)  Αν για τις συναρτήσεις  ισχύει η σχέση f και g
    για κάθε 2( ) ( ) 3 7f x g x x′ ′= + − x∈  και οι γραφικές παραστάσεις των  
        παραπάνω συναρτήσεων τέµνονται στο σηµείο µε τετµηµένη 1, να βρείτε το  
        εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τις γραφικές παραστάσεις των  
       . f gκαι
 
 
11)  Α)  Να βρείτε τη συνεχή συνάρτηση  :(0, )f +∞ →  για την οποία ισχύει 
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       Β)  Να βρείτε το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την fC  του  
             ερωτήµατος Α), τον άξονα χ΄χ και την ευθεία 1x = . 
 
 
12)  ∆ίνεται η συνεχής συνάρτηση  στο  για την οποία ισχύει   για κάθε f ( ) 0f x <

          και  η συνάρτηση   , τέτοια ώστε . x∈ g ( ) ( ) ( )
x

g x x f t dt
α
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        Αν η εφαπτοµένη της gC  στο σηµείο ( ), ( )gβ βΑ  είναι η ευθεία µε εξίσωση 

2004 2003 0x y+ − = . 
 

        Α)  Να βρείτε το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την fC  τον άξονα  
              χ΄χ και τις ευθείες x xα και β= = . 
 
        Β)  Να βρείτε το σηµείο ( ), ( )gβ βΑ . 
 
        Γ)  Να αποδείξετε ότι υπάρχει   ( , )ξ α β∈  τέτοιο ώστε να ισχύει 
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